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La rotation dans le Plan
I- Rotation et rotation réciproque
1-1/ Rotation

Soit 2 un point du plan orienté dans le sens direct et a € R.

La rotation de centre 2 et d’angle « est la transformation du plan, qui a tout point M du
plan associe le point M’ défini par :

® SiM={alors: M’= 12
M = M’

® SiM+#£QRalors: { [— ——
QM; QM | = a[27]

Q2
Formule analytique d’une rotation

La rotation de centre {2 et d’angle a est notée : r (2, @)
r(M)=M"

1-2/ Rotation réciproque

Soit 7 une rotation de centre O et d’angle a.

La rotation de centre O et d’angle —a est appelée rotation réciproque de r. On la note v 1.
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II- Caractérisatiques et propriétés de la rotation
Propriété 1

La rotation conserve :

les longueurs ;

les angles (I'image d'un angle est un angle de méme amplitude) ;

les paralleles (les images de deux droites paralléles sont deux droites paralleles) ;

les aires (I'image d’une figure est une figure de méme aire).
- L
Propriété 2

Soient M et N deux points du plan distincts.

On note M’ et N’ leurs images respectives par la rotation de centre C et d’angle 6.

MN = M’N’
I SR
(MN; M’N’) = 6 [27]

Propriété 3

Une rotation fransforme trois points alignés dans un ordre en trois points alignés dans le

méme ordre.
Propriété 4
soient A, B et C trois points du plan distincts.

On note A’, B” et C" leurs images respectives par la rotation de centre O et d’angle a.

— > > >
(AB;AC) - (A’B’;A’C’)
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[II- Image d’une droite, d'un segment et d’un cercle
Soit r une rotation. Soit A et B deux points tels que A # B.

(1) L'image de la droite (AB) par la rotation r est la droite (A’B’) telle que r(A) = A’ et
r(B) =B

2) L'image du segment [AB] est le segment [A’B’] telle que r(A4) = A’ et r(B) = B’

(
(3) L'image du cercle F par la rotation r est le cercle F'.

Exercice1 : ABCD est un carré de centre O
tel que : (ABAD] positif. Soit 7, la rotation de

centre A
T
et d’angle By et’, une rotation de centre O et

d'angle & .

1) Déterminer r,(4); r,(B);r,(D),

2) Comment choisir & pour avoirr, (4)=B7
Comment choisir & pour avoirr, (4)=C?

. T AB=A4D
Solution : 7,| 4= | et *rB)=DCar) ____
2 (.45,@)53[%]
r, (OICE) , sr,(D)=B" avec B' le symétrique de B par
rapporta 4

o 1,(4)=4 Carle centre est le C Y (4)=Boa=t
2

seul point invariant. g n(d)=Coa=1

Exercice2 : ABC est un triangle.

On construit a I'extérieur deux triangles 43D et
ACE isoceles et rectangles en A

1)Montrer que : BE=CD

2)Montrer que : (BE)L(cD)
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Solution :Soit r la rotation 1\

de centre A et d’'angle g—

(AD= 4B
OCna:J,

donc: »(D)=B®

AC = AE
Ona: {

‘ACFAE:'}E%[QJT]
Et puisque la rotation conserve les distances

Alors de® et ® en deéduit que BE=cD
2)on a »(D)=B et »(C)=E

Donc : (E:E]E% par suite : (BE) L(CD)

| (4D, 4B) =Z2[2x]

donc 1@ (C)=E

Exercice3 : ABC est un triangle tel que : (AB,AC;]

positif. On construit & 'extérieur les carrés 4BDE

et 4crc

Soit  la rotation de centre A et d'angle %

determiner : r(£) et »(c)

Et Montrer que : (C;_LCE)E(GA; Gf})[zfr]

Solution : 4
R g T’/’f \1

|(4£. 48] =7 [27] 1'5 \
Donc: r(E)=B0© EH :*.c
Etona JAC:AG ) Sl

[[ AC:AG_)E‘E[LT} .= Z :

Donc : ®r(c)=6 e W
Etona: r(.4)=.4© car A le centre de |a rotation
De : ©@et® et® en déduit que (?CE]E(?GB’}[M]
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Exerciced4 : ABCD est un carré de centre O
tel que : ({m} Dé)pusitif.

1

I et J deux points tels que : 47 = 1‘43 et

] —

BJ=—EBC
4

Montrer que (o1)L(oJ) et or=0s

Solution :il suffit de montrer R

que : p(1)=Je

Onpose: »(1)=r

OA=0B
Ona: .

r(4)=B

Etona: 47 =145 donc: BI'= LBC @ carla
4 4

rotation conserve le coefficient de colinéarité de

deux vecteurs

Et on sait que : EziB—CG
De © et ® en déduit que Br'=57 donc I'=J

Donc »(1)=s par suite :

donc

(for=o0s

{OI_,OJ'}E%[ER']




